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Problema di geometria analitica con discussione

La parabola y=x2+4x+3 interseca l’asse x in A e B e l’asse y nel punto C ; condurre per C una retta di coefficiente angolare m che incontra in P l’arco AB di parabola. 

Discutere per quali valori di m l’area del quadrilatero APBC misura k.

Si traccia il grafico della parabola:
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S(APBC)=k

Equazione della retta per C(0;3)                          y=mx+3

Discussione preliminare
P≡A → m=1   S(APBC)≡S(ABC)=1/2AB*OC=3    →  k=3

P≡B  →  m=3    S(APBC)≡S(ABC)=3     →        k=3

I casi limiti sono accettabili

Discussione generale

Troviamo le coordinate di P

y=mx+3

y=x2+4x+3               Si ottengono le coordinate di C(0;3) e di P(m-4; m2-4m+3)

S(APBC)=S(ABC)+S(APB)

S(ABC)=3;         S(APB)=1/2AB*PH=m2-4m+3

Il sistema da discutere diventa quindi:

m2-4m+6-k=0

1≤m≤3

Si può discutere col metodo del parametro isolato

y=m2-4m

y=k-6  

1≤m≤3
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2 soluzioni per 2≤k≤3

